Semestre 2009/2 Algebra Lineal 11
Christof Geiss

Tarea 12

Ejercicio 33
Sean V' y W espacios de dimension finita con producto interno. Denota-
mos con V* resp. W* los respectivos espacios duales, con RV: V* — V' y
RWY: W* — W los respectivos isomorfismos (salvo conjugacién) de Riesz i.e.
tenemos por ejemplo (v, RV (¢)) = ¢(v) para todo v € V 'y p € V*. Fi-
nalmente, para f € Homp(V, W) denotamos con f*: W* — V* el mapeo
dual definido por f*(w) = wo f. Demuestra que para el adjunto f* tenemos
f>< — (RV)—I Of>< o RW.

Pista: f*(w)(v) = w(f(v)) para todo w € W* y v € V. Evalua el lado
derecho de una forma similar.

Ejercicio 34

Sean V' y W espacios de dimension finita con producto interno y f € Homg(V, W).
Para bases V de V' y W de W denotamos con myy ,(f) la matriz que repre-
senta a f con respeto a V y W. Demuestra que myw(f*) = (myyy(f))!
donde para m € Mat(n x m,F) se tiene m' € Mat(m x n,F) con m;j =m,,.
Concluya que el mapeo

7" Homp(V, W) — Homp(W, V), f — f*

es un isomorfismo de espacios vectoriales (salvo conjugacién).

Fecha de entrega: Martes 9 de junio antes de la clase.



