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Analisis Complejo I - Examen 1
Problema 1: Definimos la distancia cordal d(z,w) entre dos puntos z,w € C* como la longitud
del segmento de linea uniendo los puntos P y @ en la esfera bajo la proyeccion estereografica de z
vy w, respectivamente.

(a) Muestra que la distancia cordal es una métrica.
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(b) (continuacion del problema 1) Muestra que la distancia cordal esta dada por

2|z — w

VN T

d(z,w)

z,w € C.
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Problema 2: Encuentra los puntos “rama” de \/z — 1/z y describe la superficie de Riemann de
esa funcion.
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Problema 3:

(a) Demuestra que la funciéon
x

= _ 4z
x2+y2+

u(z,y)

es armonica en C\ {0}.
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(b) (continuacién del problema 3) Encuentra una funcién analitica f = u+ v cuya parte real
es la funcion u(z,y) de la parte (a).

Nota: Debes encontrar la expresion f(z) explicita en términos de z = z + iy.
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Problema 4: Sean D C C un dominioy f: D — C tal que f y f son analiticas. Muestra que f
es constante.



