Semestre 2015/2 Representaciones de Algebras
Christof Geiss

Tarea 4

Sea K un campo.

Ejercicio 13
Consideramos el carcaj con dos lazos Q): « C 1 Q B,y A:= KQ el dlgebra
de caminos correspondiente.

(a) Demuestra que el ideal I = (aa, afBa, af?a, ..., af'a,...) de A no es

finitamente generado.

(b) Considera para A := (X, Aiq,. .., A33) € K'° las matrices

A0 0 Air 1 Agg
MA(CY) = 0 )\12 0 y MA(B) = )\21 )\22 1
0 0 Ao Az1 Az Asg

Definimos un orden total < sobre K. Demuestra, que en caso que A <
A2 < Moz ¥ Aa1 # 0 la representacion M* de Q con M} = K3 es
simple. Si A’ € K'° con las mismas caracteristicas, entonces demuestra
que M* = M siy solamente si A = A’. Generaliza para dimensiones
mas altas.

Ejercicio 14 o

. . A
Consideramos el carcaj de Kronecker (): 1 — 2,y parat € K la repre-
sentacion M; con (M;); = K? = (M), y mapeos de estructura M;(a) = idg->
vy My(B) = (¢ 1). Demuestra: M; es inescindible para todo t € Ky M; = My
si y solamente si t = t'.

Ejercicio 15
Consideramos el carcaj “mancuerna”

«

Q: a(;1;;2:)p

y para t € K el ideal J; := (ca — tap,0? — af8, pf — fo, p* — Ba) de KQ.

(a) Demuestra: J; es admisible si y solamente si ¢t # 1.



(b) Determina explicitamente para t € K \ {0, 1} las representaciones pro-
yectivas resp. inyectivas inescindibles de (Q, J;).

Fecha de entrega: Martes 24 de marzo, antes de la ayudantia.



