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., Cudl es el nimero maximo de vértices de corte que puede tener una
grafica con n vértices?

. Sea e una arista de una grafica conexa G. Pruebe que los siguientes
enunciados son equivalentes:

a) e es un puente de G.
b) e no esta en ningtn ciclo de G.

c) Existen vértices u y v en G, tales que toda wv-trayectoria pasa
por e.

d) Existe una particion de V(G) en dos conjuntos U y W, tal que
toda UW -trayectoria pasa por e.

. Prueba que si GG tiene un puente, entonces tiene un vértice de corte y
muestre que el reciproco no necesariamente se cumple.

. Demuestra que si v es un vértice de corte en (G, entonces v no es de
corte en G°.

. Demuestra o da un contraejemplo: Una grafica conexa GG con al menos
tres vértices, es un bloque si y solo si para cualesquiera dos vértices u
y v y cualquier arista e, existe una uwv-trayectoria que no pasa por e.

. Sea (G una gréfica conexa y b(v) el ntimero se bloques de G que contienen
al vértice v. Prueba que el nimero de bloques de G es

1+ (b(v) — 1)
veV(G)

a) Encuentra una grafica G tal que k(G) =3, A\(G) =4y §(G) = 5.

b) Prueba que no existe una grafica 3-conexa de tamano 7.



8.

10.

11.

Una arista uv es la diagonal de un ciclo v en G si {u,v} C V(y) y
uv ¢ E(v). Prueba que una arista e de una grafica 2-conexa es diagonal
de un ciclo en G si y sélo si G — e es 2-conexa.

Sea G una grafica y sean w € V(G) y e € E(G), prueba que Yu,v €
V(G), u# vy uno ady v se tiene que:

ka(u,v) 6

ka(u,v) —1

a) Kg_w(u,v) = {

ka(u,v) 6

b) ka—e(u,v) = {

ka(u,v) —1
Concluye que para cualquier arista x de G:

ka(u,v) 6
ka(u,v) —1

HG,m(G) = {

Prueba que una gréfica G es k-conexa si y solo si Vu,v € V(G) existen
al menos k uv-trayectorias internamente ajenas.

Prueba que si G es k-conexa con k > 2, entonces para cualquier con-
junto S C V(@) de cardinalidad k existe un ciclo 7 tal que S C V(7).

Extras:

. Prueba que si T" es un arbol tal que la distancia entre cualesquiera dos

de sus vértices terminales es par, entonces T es la grafica de bloques y
de vértices de corte de alguna gréfica G.

Muestra que (Q,) = MN(Q,) = n, para toda n € Z™.

Sea GG una grafica k-conexa y sea v € V(G). Para todo t € Z7, de-
finimos (G} como la grafica obtenida de G al anadir ¢ nuevos vértices,
Uy, Us, - . ., uy v todas las aristas de la forma u;w, con 1 < ¢ <ty para
cada vw € E(G). Prueba que G; es k-conexa.



