
Grá�
as y juegosQuinta tareaLee, piensa y responde 
on 
uidado. No olvides justi�
ar bien tus re-spuestas.1. Prueba que:
χ(G) = min{|P | : P es una parti
ión de V (G) en 
onj. independientes }.2. Considera una grá�
a G 
on χ(G) = n y x ∈ V (G). Prueba que
χ(G − x) es n o n − 1.3. Prueba el teorema de los 
in
o 
olores.4. Prueba, mediante el uso del teorema de Euler-Des
artes, que ni K5 ni
K3,3 son planas.5. Prueba que el grado mínimo de una grá�
a plana es menor o igual que
in
o.6. Prueba que si G es una grá�
a bipartita plana 
onexa 
on al menostres vérti
es enton
es q es menor o igual que 2p − 4.7. Considera una grá�
a G 
uyos vérti
es están 
oloreados 
on χ(G) 
ol-ores. Muestra que para 
ualquier par de 
olores i y j distintos, existenun vérti
e 
olor i y un vérti
e 
olor j tales que son adya
entes.ExtrasA. Prueba que si 
ualquier par de 
i
los de longitud impar en una grá�
a seinterse
tan enton
es su número 
romáti
o es a lo más 
in
o.B. Prueba que

χ(G) ≥
p2

p2 − 2q
.1



C. Prueba que si G es plana y todos sus 
i
los son de longitud al menos
k ≥ 3 enton
es

q ≤
k(p − 2)

k − 2D. Prueba que si G es una grá�
a plana 
on al menos on
e vérti
es enton
essu 
omplemento no es plana.
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