
Grá�as y juegosSegunda tareaLee, piensa y responde on uidado. No olvides justi�ar bien tus re-spuestas. La tarea se entrega individualmente.Reuerden que las de�niiones son las importantes. Para probar algo nosiempre es bueno sobreargumentar (ni tampoo quedar falto de argumentos).Los mejores argumentos suelen ser los más simples.1. (a) Muestra que existe una grá�a simple on siete vérties y doearistas tal que el grado de ada vértie es dos, tres o uatro.(b) Muestra que no existe una grá�a simple de orden doe y tamañoveintioho en la que el grado de ada vértie sea tres o uatro.2. Considera G[X, Y ] una grá�a bipartita on |X| = r y |Y | = s. Pruebaque m ≤ rs, donde m es el número de aristas de la grá�a.3. (a) Enuentra la matriz de adyaenia y la matriz de inidenia de lasiguiente grá�a:
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v4(b) X es la matriz de adyaenia de la grá�a G. Dibújala.
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4. Carateriza todas las grá�as k-regulares para k = 0, 1, 2.5. Muestra que(a) Toda trayetoria es bipartita.(b) Un ilo es bipartito si y sólo si su longitud es par.Opional. ¾Podrías deir algo en general sobre las grá�a bipartitas?Atrévete a onjeturar algo.Extras:1. Muestra que toda grá�a simple de orden n es isomorfa a una subgrá�ade K
n
.2. El n-ubo Q

n
(n ≥ 1) es la grá�a de�nida de manera reursiva omo:

Q1 = K2 y Q
n

= K2 × Q
n−1. Prueba que(a) Determina el número de vérties y el número de aristas del n-ubo.(b) Prueba que el n-ubo es bipartita.
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