
Grá�
as y juegosTer
era tareaLee, piensa y responde 
on 
uidado. No olvides justi�
ar bien tus re-spuestas. La tarea se puede entregar en equipos de dos personas.Re
uerden que las de�ni
iones son las importantes. Para probar algo nosiempre es bueno sobreargumentar (ni tampo
o quedar falto de argumentos).Los mejores argumentos suelen ser los simples.1. (a) Muestra que si G es bipartita y H es una grá�
a isomorfa a G,enton
es H es bipartita.(b) Muestra que si G es 
onexa y H es una grá�
a isomorfa a G,enton
es H es 
onexa.2. Muestra que G es 
onexa si y sólo si existe un 
amino abierto que pasapor todos los vérti
es de G.3. Considera G una grá�
a de orden tre
e 
on tres 
omponentes 
onexas.Prueba que G posee una 
omponente de orden al menos 
in
o.4. Demuestra que una grá�
a G es bipartita si y sólo si todas sus 
ompo-nentes 
onexas son bipartitas.5. Prueba que toda grá�
a G 
ontiene una traye
toria de longitud almenos δ(G).6. Demuestra que si δ(G) ≥ 2 enton
es G 
ontiene un 
i
lo.ExtrasA. Sea G una grá�
a de orden n par tal que al menos dos de las 
omponentesde G son 
ompletas, prueba que el máximo tamaño posible de G es n2
−2n
4

.B. Sea A la matriz de adya
en
ia de una grá�
a G 
on 
onjunto de vérti
es
V (G) = {v1, v2, . . . , vn}, prueba que la entrada aij de la matriz Ak, es elnúmero total de (vi, vj)-
aminos en G de longitud k.1



C. Prueba que dos grá�
as G y H son isomorfas si y sólo si existe un arreglode sus vérti
es para el 
ual sus matri
es de adya
en
ia son idénti
as.

2


