
Grá�
as y juegosPrimera tareaLee, piensa y responde 
on 
uidado. No olvides justi�
ar bien tus respues-tas. Se entrega por equipos de hasta dos personas.Re
uerden que las de�ni
iones son las importantes. Para probar algo nosiempre es bueno sobreargumentar (ni tampo
o quedar falto de argumentos).Los mejores argumentos suelen ser los más simples.1. a) Dibuja la grá�
a 
uyo 
onjunto de vérti
es es V (G) =
{u1, u2, u3, u4, u5} y 
onjunto de aristas A(G) =
{u1u2, u1u4, u1u5, u2u3, u3u5}.b) Dibuja una grá�
a 
uyo 
onjunto de vérti
es es V (G) =
{u1, u2, u3, u4, u5} y 
uyo 
onjunto de aristas A(G) sea lo másgrande posible. Determina el 
onjunto A(G).
) Si una grá�
a es de orden 4, ¾
uáles son los posibles tamaños de
G?2. ¾Existe una grá�
a G de orden 
in
o o más que 
umpla que 
ada vérti
ede G in
ide al menos una arista pero tal que ningún par de sus aristassea adya
ente? (Justi�
a tu respuesta.)3. a) Considera una grá�
a G tal que V (G) = {2, 3, 4, 5, 11, 12, 13,
14} y dos vérti
es u y v son adya
entes si y sólo si mcd(u, v) = 1.Dibújala y determina A(G).b) Considera G una grá�
a 
on V (G) = {1, 2, . . . , 10}, tal que dosnúmeros i y j en V (G) son adya
entes si y sólo si |i − j| ≤ 3.Dibuja la grá�
a G y determina A(G).
) Considera G una grá�
a 
on V (G) = {1, 2, . . . , 10}, tal que dosnúmeros i y j en V (G) son adya
entes si y sólo si i+ j es múltiplode 
uatro. Dibuja la grá�
a G y determina A(G).d) Considera G una grá�
a 
on V (G) = {1, 2, . . . , 10}, tal que dosnúmeros i y j en V (G) son adya
entes si y sólo si i · j es múltiplode diez. Dibuja la grá�
a G y determina A(G).1



4. El grado promedio de una grá�
a G se de�ne 
omo:
d(G) :=

1

n

∑

v∈V (G)

d(v),muestra 
on todo detalle que δ(G) ≤ d(G) ≤ ∆(G) (re
uerda que n esel orden de la grá�
a, es de
ir, el número de vérti
es que posee, δ(G)el grado mínimo de G y ∆(G) el grado máximo de G).5. Muestra que en 
ualquier grupo de dos o más personas, siempre existendos personas que poseen el mismo número de amigos.ExtrasA. Des
ribe un grupo de 
in
o personas, en el 
ual 
ualesquiera dos de susmiembros tienen exa
tamente un amigo en 
omún. ¾Puedes en
ontrar ungrupo de 
uatro personas 
on la misma propiedad?B. a) Muestra que existe una grá�
a 
on siete vérti
es y do
e aristas talque el grado de 
ada vérti
e es dos, tres o 
uatro.b) Muestra que no existe una grá�
a de orden do
e y tamaño veintio
hoen la que el grado de 
ada vérti
e sea tres o 
uatro.
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