
Grá�as y juegosCuarta tareaLee, piensa y responde on uidado. No olvides justi�ar bien tus re-spuestas. La tarea se entrega individualmente.Reuerden que las de�niiones son las importantes. Para probar algo nosiempre es bueno sobreargumentar (ni tampoo quedar falto de argumentos).Los mejores argumentos suelen ser los más simples.1. Prueba que toda grá�a posee una trayetoria de longitud al menos
δ(G). (Sugerenia. Considera una trayetoria de longitud máxima,¾en dónde viven los veinos de los extremos de la trayetoria?).2. Dada G una grá�a onexa de orden one y e una arista de orte (tam-bién llamadas puentes) de G y v un vértie de G.(a) Muestra que existe una omponente de G− e que posee al menosseis vérties.(b) Muestra que G−v no siempre tiene una omponente on al menosseis vérties.3. Prueba que si e es un puente en G entones existen dos vérties u y vtales que toda (u, v)-trayetoria pasa por e.4. Prueba que si G es un bosque on ω omponentes onexas entones
m = n − ω.5. Prueba que la distania entre vérties en una grá�a es una métria, esdeir, que:(a) d(v, u) ≥ 0 y d(v, u) = 0 si y sólo si v = u.(b) d(v, u) = d(u, v).() d(v, u) ≤ d(u, w) + d(w, u).6. Prueba que toda omponente onexa de un bosque es un árbol.7. Prueba que todo bosque es bipartito.1



ExtrasA. Muestra que un árbol on exatamente dos hojas es una trayetoria.B. Prueba que una grá�a G es un bosque si y sólo si toda subgrá�a in-duida de G ontiene un vértie de grado a lo más 1.C. Una hidroarburo saturado es una moléula C
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en la ual todo átomode arbono tiene uatro enlaes, todo átomo de hidrógeno tiene un soloenlae y ninguna suesión de enlaes forman un ilo. Muestra que, paratodo entero positivo m, C
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puede existir si y sólo si n = 2m + 2.
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