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Teoría de lasGrá�as IIlán A. GoldfederGrá�a
De�niiónUna grá�a G es un par ordenado (V (G ), E (G )) dondeV (G ) es un onjunto arbitrario, los vérties de G , y E (G ) esuna relaión binaria sobre V (G ) antire�exiva y simétria,lasaristas de G .
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Teoría de lasGrá�as IIlán A. GoldfederSubgrá�aDe�niiónDada una grá�a G , diremos que H es subgrá�a de G (y lodenotaremos por H ≤ G ) si y sólo si
◮ V (H) ⊆ V (G ) y
◮ E (H) ⊆ E (G ) ∩ (V (H) × V (H)).La última ondiión nos asegura que H sea una grá�a, deotra forma podría tener aristas ��otando�, esto es, uyosextremos no sean parte de H. Si H es subgrá�a de G perono sean iguales, diremos que H es subgrá�a propia de G ylo denotaremos por H < G .
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Teoría de lasGrá�as IIlán A. GoldfederSubgrá�a induidaDada una grá�a G , tomemos S ⊆ V (G ). Existen diferentessubgrá�as de G uyos vérties son S pero ¾uál es la máspareida a G? No sería G si pedimos que S sea subonjuntopropio de V (G ). Las subgrá�as que poseen diha propiedadse llaman subgrá�as induidas.De�niiónDada una grá�a G , diremos que H es subgrá�a induida deG si y sólo si E (H) = E (G ) ∩ (V (H) × V (H)).Si tomamos S ⊆ V (G ) podemos pensar en la subgrá�ainduida uyos vérties sean exatamente S . Tal grá�a sedenota por G [S ]. Explíitamente tenemos queG [S ] := (S ,E [G ] ∩ (S × S)).
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Teoría de lasGrá�as IIlán A. GoldfederSubgrá�a generadoraDadas grá�as H ≤ G siempre pasa queH ≤ G [V (H)] ≤ G .Cuando pase que G [V (H)] = G diremos que H es unasubgrá�a generadora de G . Lo anterior es equivalente apedir que V (H) = V (G )Así, esribamos.De�niiónH es una subgrá�a generadora de G si y sólo siV (H) = V (G ).
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Teoría de lasGrá�as IIlán A. GoldfederIsomor�smoDe�niiónDadas dos grá�as G y H, un isomor�smo entre G y Honsiste en:
◮ una funión biyetiva φ : G → H tal que
◮ (u, v) ∈ E (G ) si y sólo si (φ(u), φ(v)) ∈ E (H).De�niiónDiremos que dos grá�as G y H son isomór�as (y lodenotamos por G ∼= H) y sólo si existe un isomor�smo entreellas.
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Teoría de lasGrá�as IIlán A. GoldfederPropiedades de los isomor�smosLa relaión ser isomór�a es:
◮ re�exiva, es deir, toda grá�a es isomór�a onsigomisma (G ∼= G ),
◮ simétria, si G es isomór�a a H entones H esisomór�a a G (G ∼= H implia que H ∼= G ) y
◮ es transitiva, es deir, si G es isomór�a a H y H esisomór�a a F entones G es isomór�a a H(G ∼= H ∼= F impla que G ∼= H).Así, la relaión de ser isomór�a es de equivalenia e indueuna partiión en la lase de todas las grá�as. Nos interesaestudiar aquellas propiedades que no varían entre grá�asisomór�as.
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Teoría de lasGrá�as IIlán A. GoldfederVeindad y grado de un vértie
Dada una grá�a G y un vértie v de G , podemos separar alresto de los vérties de G (es deir, a V (G ) \ {v} en dosonjuntos: los que son adyaentes a v y los que no sonadyaentes a v . Al primer onjunto se le llama la veindad dev en G y se denota por N(v). A la ardinalidad de laveindad de v en G se le llama el grado o valenia de v en Gy se le denota por d(v). De otra forma, el grado de unvértie es el número de aristas que iniden en él.
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