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EJERCICIO 1

Sea a raiz del polinomio
f(x)=x"—6x+3.

;Es @ un niimero complejo que se puede obtener mediante radicales?

EJERCICIO 2

Argumentar a favor o en contra: ;existe un polinomio irreducible f € Q[x] que tenga raices
radicales y también raices no radicales?

EJERCIOCIO 3

Sea @, (x) polinomio ciclotémico con p € Z primo. Mostrar que existe una férmula, que sélo
involucra radicales, para expresar las raices de @, en términos de sus coeficientes. Es decir,
@, (x) es soluble por radicales. ;Qué radicales son necesarios?



SUMAS CUADRATICAS DE GAUSS

Sea ¢ una p-ésima raiz primitiva de la unidad con p = 3,5,7,11,17. Evaluar la sumal

-z )

EJERCICIO 5

Para p =7,11,13,17, sea G = (Z/ p)* el grupo ciclico de unidades de Z/p. Definamos el sub
conjunto H como
H ={q € G| g esresiduo ctibico}.

3Es H sub grupo de G? silo es, ;cudl es el indice [G: H]?

EJERCICIO 5 BIS

Sea Q € Q({7) = L extensi6n ciclotémicay Q ¢ Ly < Q({7), donde H < (Z/7)* es como en el
ejercicio anterior. Del ejercicio anterior se sigue que Ly = Q(r) para algtin 7, scudl? Mostrar?
que o4 € Gal(L\Ly) siysolosiog(t) =T yestoessiysolosige (Z17)* es residuo cubico.

Y con un poco mds de generalidad?: para p, g primos distintos y Q < Q(7) < Q({p), tal que
[Q(1):Q]=3.3Es7= vd, para algtin entero d?

PUNTO EXTRA
Consideremos una familia de polinomios f(x) = x°—3xy+y, donde y € Z. Escribamos
x () = 1Gal(fy)]

donde Gal(fy) es el grupo de Galois de f, € Q[x]. ;Como se ve la grafica de y en Q x Q? ;Qué
significan los ceros de y para las raices de f?

L pista: esta suma es igual a la raiz cuadrada de + un niimero primo.
2E] automorfismo g€ Gal(L\Q) esté definido por mandar { a {9.



