UNIVERSIDAD AUTONOMA “BENITO JUAREZ” DE OAXACA

Examen final de teoria de nimeros

19 de diciembre 2018

Una condicién necesaria para aprobar este examen es presentar la solucién completa de al
menos dos problemas. 70 puntos son un puntaje aprobatorio.

Teorema (Gauss). El poligono regular de 17 lados es constructible con regla y compds. !

SUMAS DE GAUSS

Considerar Q({) el campo polinomio ciclotémico con p € Z primo impar. Mostrar que existe
un subcampo

QWd) cQp),

para un entero d, ;qué entero d?

25 PUNTOS
Mostrar que el ntimero de clase h;7 del anillo de enteros algebraicos
0 cQ[vV-17],

es h17 >1.

IEstrategia: mostrar que ®17(x) = x18 + x15+ x4 + ... 4 x + 1 se resuelve con radicales cuadraticos.



25 PUNTOS
Caracterizar los nidmeros primos que se pueden escribir como

p=x*+5y%, 6 p=2x*+2xy+3y°.

ARGUMENTAR A FAVOR O EN CONTRA

Existe un polinomio ciclotémico que tiene raices radicales y también no radicales.



