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Variable Compleja 11

TAREA VI

. Si f:C — C es entera y tal que f(x) € R para toda z € Ry Re[f(iy)] = 0 para toda
y € R, entonces f(z) es impar, es decir, f(—z) = —f(z) para toda z € C.

. Sea  C C una regién simétrica (es decir, Q* ={zZ : 2 € Q} =Q), ysea f € H(Q).
Demuestre que f se puede escribir como f = f; +ifs, donde fi, fo € H(Q) y satisfacen
fi(x) e Rparatodaz € QNRei=1,2.

.Si fe HD),donde D = {z € C : |z| <1} y ademés |f(z)| = 1 para toda |z| = 1,
entonces f(z) es racional.

. Demuestre que {z € C : |z| =1} es la frontera natural de
oo
n=1

. Considere las siguientes dos series de potencias:
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Demuestre que los discos de convergencia de estas dos series son ajenos y que sin
embargo ambas son continuaciones analiticas de la misma funcién (Sugerencia: Con-

1
sidere la funcion log (1—> ).



